Dowodzenie

Zadanie 1
Wrylkaz, Ze jezeli a,b sg diugosciami preyprostolatnych trdjkata prostokatnego oraz c jest
diugoécia przeciwprostokatnej tego trajkata, to a+b = V2

Zadanie 2
Wrylkaz, ze jeselli w prostopadiogcanie a,b,c sa dhugodciami krawedzi wychodzacymi = jed-
nego wierzcholka oraz d jest dlugoscia preekatnej tego prostopadloscianu, to a+b+c< dv3.
Zadanie 3

2
a

Wrykaz, ze jezeli x+y=aq, to xi+yli} 7

W szczegdlnosdci, gdy x+y=1, to X ‘5":12 =

b | =

Zadanie 4

Wrylaz, ze jezeli x+y+z=aq, to x2 -I-y*‘+::‘2 JEQT

1

W szczegélnosci x+y+z=1, to x> +y?+22 = T

Zadanie 5
Wykaz, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych x,y,z prawdziwa jest nierdwnosc

b )

x‘3+yl+z“;¢xy—;xz+yz.
Zadanie 6
Wrylaz, ze jezeli x >0, y > 0 oraz xy =25, to (1+x)({1+y) =36.
Zadanie 7
Wykas, ze jezeli a,b,x sa licgbami dodatnimi craz ab=4, to (a+x)(b+x) = [x+2)%

Zadanie 8
Wykaz, ze jezeli x,y,z sg liczbami dodatnimi oraz xyz= 1, to

(T4x)(14y)(14+2) = 8.

Zadanie 9
Wrylkasz, ze jezeli x,y,z s3 licebami dodatnimi, to

(x+y) (x+z){y+z) = 8xyz.

Zadanie 10
Wrykaz, ze jezeli x,y,z sg licebami dodatnimi, to

Xy +yz+zx 2 x/yz+yv'zx+ zy/xy.
Zadanie 11
Wykaz, ze jezeli a,b,c,d s liczbami dodatnimi, to
v {a+b)(c+d) >2Vabed.
Zadanie 12

Wrylkaz, ze jezeli x,y sg liczbami dodatnimi oraz x+y = 16, to

(14x) (14y) <81



Zadanie 13

T —— 1
Wylkaz, ze jezeli x >0, to x +; =2

Zadanie 14
Wrylasz, e jezeli x <0, to 1+% <21

Zadanie 15
a) Jezeli ab=0, to
a b
—+—=
P a .
b) Jezeli ab<0, to
a i b o
b a

Zadanie 16

1 1
Wylkasz, ze jezeli xy >0, to (x+y) (; —|—§) =4
Zadanie 17

Wylkaz, ze jezeli x,y,z sg licebami dodatnimi, to (x+y+z) (% + ;Ij+ }) =9,
Zadanie 18

Wrylaz, ze jegeli x,y,z =3 licebami dodatnimi, to
xy(x+y—2z)+yz(y+z—Ix) +xz(x+z— 2y) = 0.

Zadanie 19
Wrylaz, ze jezeli x,y,z s licebami dodatnimi, to

XZ
+—=x+y+z
L X u

Zadanie 20

Wrylaz, ze jezeli x,y,z s3 licebami dodatnimi oraz xyz=1, to
xy+xztyz4x+y+z=b.

Zadanie 21

Dany jest trdjkat cstrokatny réwnoramienny ABC, w ktdrym AC = BC. Odcinek AD jest
wysokoécia tego trdjkata. Udowodnij, ze 4 ACE=2- 4 BAD.

Zadanie 22

Na przeciwprostokatnej AB trdjkata prostokatnego ABC wybrano punkty D i E w taki
sposdb, by AC= AE oraz BC = BD. Udowodnij, ze < DCE =45".

Zadanie 23

Dany jest tréjkgt ABC, w ktérym 4 BAC =o, ¢ ABC= 3 oraz 4 ACB =~. Na bokach BC,
AC 1 AB tego trdjkgta wybrano odpowiednio punkty D, E i F w taki sposdb, by AE= AF,
BD =BFi CD = CE. Udowodnij, ze

JEFD

Zadanie 24

Dany jest czworokat wypukly ABCD. Punkty P, Q, R1 5 sa punktami przeciecia dwusiecs-
nych lgtéw zewnetrznych czworolkgta ABCD. Udowodnij, ze sumy przeciwleglych katow
czwarokata PQRS =3 réwne.



