LISTA NR 5 (Sumy algebraiczne) POZIOM PODSTAWOWY

1. Zapisz nastepujgce wyrazenia w postaci iloczynu czynnikow mozliwie najnizszego

stopnia:

a) wW(x)=x*(x-1) —4(x-1) e) w(x)=x* —5x* +6x

b) w(x)=3x(x* +5) - (x* +5) f) w(x)=—-6x> - x* +2x

c) w(x)=x>(2x—1) -5x*(2x—1) g) w(x)=x*-8

d) w(x)=—x*+7x h) w(x)=3x(x® +27) + 2x* + 54

UWAGA: w przyktadzie f) doprowadz do postaci, w ktorej wszystkie wspotczynniki
wielomianu w(x) sg liczbami catkowitymi.

2. Rozwigz réwnania:
a) (x2 —2)(x? +4x+4)=0
b) 3x* —24x* =0
c) 9x* —25=0
d) —12x® —14x* +10x =0
e) x}(x+5)=8(x+5)

3. Wiedzac, ze W(x)=Q(X)-T(X)+ R(x), gdzie Q(x)=x* —x+2, T(x)=4x—4i

R(x) = —13x +10rozwiaz réwnanie W(x)=4x* +14x.

4. Dany jest graniastostup prawidtowy czworokatny, ktorego krawedz podstawy a ma
dhugo$¢ x — 1, a wysokos¢ h = x + 2. Zapisz wyrazenie V (x) opisujgce objetos¢ tego
graniastostupa, ustal jego dziedzine i wykaz, ze jego objeto$é dla x = /3 jest liczbg
wymierng.

5. Pierwiastkami rownania x° + x* +ax+b =0 sg liczby 1 i 2. Znajdz a i b oraz trzeci
pierwiastek tego rOwnania.

6. Wykaz, ze suma odwrotno$ci pierwiastkéw réwnania (4x% — 7)(3x — 1)(2x — 1) = 0
jest liczba pierwsza.

7. Sprawdz, czy rownania x* —2x*+3x—2=0 i x(x+3) =4 majg wspolne pierwiastki.
8. Sprawdz, czy warto$¢ W(x)= x® + x? —8x +5 dla liczby 1+ ~/3 jest liczbg wymierna.

9. Wykaz, ze n® — n dla dowolnego n € N, jest podzielne przez 6.
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a) w(x)= (x—1)x —2)x +2) e) w(x)=x*(x—2)x-3)

b) w(x) = (3x—1)(x? +5) f) w(x) = —x(2x—1)3x + 2)

c) w(x)=x*(2x - 1)(x \/_Xx+\/_) g) W(x)=(x—2)x? + 2x + 4)

d) w(x)=— ( _\/_XX“L‘/—) hy w(x) = (3x+2)(x +3)(x* —3x +9)

4.V(x)=x3—-3x+2,D=(10), V(V3)=2€W

5.a =-2,b = 0, trzeci pierwiastek x, =0

6. xl:—g, X, :g,x3:%, X4:%, x—1+x2+ +——5(a5jesthczbqplerwszq)
7.tak, x=1

8. tak, 11

9.

Zauwaz, ze n3 —n = n(n? — 1) = (n — 1)n(n + 1) czyli mamy iloczyn trzech kolejnych
liczb naturalnych.

Wsrdd trzech kolejnych liczb naturalnych jest zawsze co najmniej jedna liczba parzysta (czyli
podzielna przez 2) i doktadnie jedna podzielna przez 3 (wyjasnij dlaczego), a zatem ich
iloczyn jest podzielny przez 6.
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