Zajecia przygotowujqce do egzaminu maturalnego z matematyki na poziomie podstawowym
w ramach projektu ,, Oswajamy matematyke”

Zadania krotkiej odpowiedzi na dowodzenie

I. Co powiniene$ umieé, zdajgc egzamin maturalny z matematyki (c.d.).
Uczen prowadzi proste rozumowanie, sktadajace si¢ z niewielkiej liczby krokow.

IL. Przyklady zadan egzaminacyjnych.

Zad 1. Punkt E jest srodkiem boku AB réwnolegtoboku ABCD. Punkt ten potaczono z wierzchotkiem
C. Uzasadnij, ze pole trojkata EBC jest trzy razy mniejsze od pola czworokata AECD.

Zad 2. Dany jest trapez ABCD. Narysowano jego przekatne, ktore przeciely si¢ w punkcie S.
Udowodnij, ze trojkaty ASD i BSC majg rowne pola, a trojkaty ABS i CDS s podobne.

Zad 3. Uzasadnij, ze dwusieczna kata wewnetrznego trojkata ABC 1 dwusieczna kata zewngtrznego
przy tym samym wierzchotku sg prostopadte. Pamictaj, ze katem zewngetrznym trojkata nazywamy kat
przylegty do kata wewngtrznego.

Zad 4. Boki rownolegtoboku ABCD sg rowne a i b (a > b). Uzasadnij, ze dlugosci odcinkdéw, na ktdre
dwusieczna kata ostrego rownolegtoboku podzieli bok o dtugosci a, wynoszg b oraz a —b.

Zad 5. Uzasadnij, ze w trapezie prostokatnym rdznica kwadratow podstaw jest rowna rdznicy
kwadratow przekatnych.

Zad 6. W réwnoi i . ktérym bok AB jest
polaczono srodek M boku AB z wierzcholkam
jest prosty.
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Dany jest trojkat ostrokatny rownoramienny ABC, w ktdryvm AC = BC. Odeinek
Zad7. AD jest wysokodcia tego trojkata. Udowodni), ge LACE = 2. £LBAD,

Zad 8. W trojkacie prostokatnym ABC wykonano nastepujace czynnosci:

a) przedluzono przeciwprostokatng AB,
b) odtozono odcinki AD = AC oraz BE = BC.
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Uzasadnij, ze kat DCE ma 135°.

Zad 9. Na przeciwprostokatne] AR trojkata prostokatneso ABC wybrano punkty 01 E
w taki sposoh, by AC = AE oraz BC = BD. Udowodny, ze L DCE = 45°,

Zad 10. Czworokaty ABCD i APQR sa kwadratami (patrz rysunek). Udowodnij, ze BP = DR .
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Zad 11. Uzasadnij , ze oba katy przy podstawie AB trojkata ABC sg réwne .
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Zad 12. Na bokach AB, BC 1 A trdjkata rdownobocznego ABC leza odpowiednio punkty
D, EiF tak, ze AD = BE = COF. Udowodni). ze trojkat DEF jest rownoboczny.
Zad 13. Wykaz ze jefi #

Zad 14.  Uzasadnij, ze jesli (a®>+b?) (c?>+d?) = (ac+bd)?, to ad=bc.

Zad 15.  Uzasadnij, ze jezeli a+b=11ia’+b?=7, to a* +b*=31.
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Zad 16. Udowodnij, ze jesli a>01i b>0 oraz a+b=1,to abSZ.

Zad 17. Wykaz, zejezelia = 0 ib > 0 oraz Va* + b=va+b* o g=bwb a+b =1,

/

fa+b? _ a+b

Zad 18. Uzasadnij, zejesli ¥V 2 2 to a=D.
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Zad 19. Wiadomo, ze # = 01 = Ta= 2. Wykaz, ze as T ai — # T a.

Zad 20. Wykaz, ze roznica kwadratow dwoch kolejnych liczb parzystych jest podzielna przez 4.

Udowodnij. ze kazda liczba calkowita k. ktora przy dzieleniu przez 7 daje reszte 2. ma t¢

Zad 21. . . ) . . -
wilasnosc. ze reszta z dzielenia liczby 3k~ przez 7 jest rowna 5.

Zad 22. Wykaz, ze iloczyn trzech kolejnych liczb podzielnych przez 3 dzieli si¢ przez 81.

Zad 23. Udowodnij, ze suma czterech kolejnych, naturalnych liczb nieparzystych, nast¢pujacych po
liczbie 2Kk, jest podzielna przez 8.

Zad 24. Wykaz, ze liczba 213 4215 417 jest podzielna przez 21.

Zad 25. Wykaz, ze liczba 6'C-2-67+10-6" jest podzielna przez 17.

Zad 26. Wykaz, ze liczba 32 _pmiZ y3n _on (n € N,) jest wielokrotnoscig liczby 10.

Zad 27. Wykaz, ze suma trzech kolejnych naturalnych poteg liczby 3 jest podzielna przez 13.

Zad 28. Suma cyfr liczby dwucyfrowej jest podzielna przez 3. Wykaz, ze ta liczba dwucyfrowa jest
podzielna przez 3.

Zad 29. Wykaz, ze jesli w liczbie trzycyfrowej srodkowa cyfra jest rowna sumie skrajnych cyfr, to
liczba ta jest podzielna przez 11.
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