Zadanie 15. (0-7)

Rozpatrujemy wszystkie prostopadlosciany o objetosei 8, ktérych stosunek dlugosei dwoéch
krawedzi wychodzacych z tego samego wierzcholka jest rowny 1:2 oraz suma dlugosei
wszystkich dwunastu krawedzi jest mniejsza od 28. Wyznacz pole powierzchni calkowite)
prostopadloscianu jako funkcje dlugosei jednej z jego krawedzi. Wyznacz dziedzing tej
funkcji. Oblicz wymiary tego sposréd rozpatrywanych prostopadlosciandow, ktorego pole
powierzchni calkowitej jest najmniejsze.

Zadanie 17. (0-7)

Rozpatrujemy wszystkie walce, ktérych pole powierzchni calkowitej jest rowne 2m. Oblicz
promien podstawy tego walca, ktéry ma najwicksza objetosé. Podaj te najwicksza objetosé.

Zadanie 16. (0-7)
Parabola o réwnanm y= 2—%){2 przecina o$ Ox ukladu wspélrzednych w punktach
A=(-2.0) i B=(2.0). Rozpatrujemy wszystkie trapezy réwnoramienne 4BCD, ktérych

dluzsza podstawa jest odeinek 4B. a konice C 1 D krétszej podstawy leza na paraboli (zobacz
rysunek).
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Wyznacz pole trapezu ABCD w zaleznosei od pierwszej wspoélrzednej wierzcholka C. Oblicz
wspoélrzedne wierzcholka C tego z rozpatrywanych trapezéw, ktérego pole jest najwicksze.

Zadanie 16. (0-7)

Rozpatrujemy wszystkie stozki, w ktérych suma dlugose: tworzacej 1 promienia podstawy jest
rowna 2. Wyznacz wysokos¢ tego sposrdd rozpatrywanych stozkow, ktdrego objetosé jest
najwieksza. Oblicz te objetosé.

Zadanie 16. (0-7)

Rozpatrujemy wszystkie stozki, ktorych przekrojem osiowym jest trojkat o obwodzie 20.
Oblicz wysokosé 1 promienn podstawy tego stozka, ktdrego objetosé jest najwicksza. Oblicz
objetosé tego stozka.

Zadanie 15. (0-7)

Rozpatrujemy wszystkie walee o danym polu powierzchmi calkowitej P. Oblicz wysokosé
1 promien podstawy tego walca, ktorego objgtosé jest najwigksza. Oblicz t¢ najwigksza
objetosé.

Zadanie 18. (0-7)

MNa kuli o promieniu R opisano ostrostup prawidiowy czworokatny o najmniejszej objetosci. Wyznacz
diugosc jego wysokosci.



Zadanie 18. (0-7)
Dany jest prostokatny arkusz kartonu o dlugosei 80 em 1 szerokosei 50 em. W czterech rogach
tego arkusza wycigto kwadratowe naroza (zobacz rysunek).

Nastgpnie zagigto karton wzdluz linu  przerywanych, tworzac w ten sposdb
prostopadloscienne pudeltko (bez przykrywki). Oblicz dlugosé boku kazdego z wycigtych
kwadratowych narozy, dla ktérej objetosé otrzymanego pudelka jest najwicksza. Oblicz te

maksvmalna ohietadé.

Zadanie 18. (0-7)
Okno na poddaszu ma miec¢ ksztalt trapezu rownoramiennego, ktérego krotsza podstawa

1ramiona maja dlugos¢ po 4 dm. Oblicz, jaka dlugos¢ powinna mie¢ dluzsza podstawa tego
trapezu, aby do pomieszczenia wpadalo przez to okno jak najwigce) swiatla, czyli aby pole
powierzchni okna bylo najwieksze. Oblicz to pole.



Zadanie 8. (0-2)
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Zadanie 10. (0-2)
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o ~. Podaj przyblizenie
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wyniku z dokladnoscig do trzech miejsc po przecinku. Zakoduj trzy poczatkowe cytry po prze-
cinku rozwiniecia dziesietnego otrzymanego przyblizenia.

Zadanie 6. (0-2)

Oblicz granice ciagu okreslonego wzorem ogolnym a, =

Oblicz granice lim
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jednosei 1 pierwsze dwie cyfry po przecinku rozwinigeia dziesigtnego otrzymanego wyniku.
Zadanie 9. (0-2)
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Oblicz granice ciggu lim . Zakoduj trzy pierwsze cyfry po przecinku rozwiniecia
n—o

dziesietnego wyniku.

Zadanie 9. (0-2)

Oblicz granice lim 2+?1+f‘+1--.2n
A—4a0 n_ .

dziesietnego otrzymanego wyniku.
Zadanie 7. (0-2)
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2. Oblicz granice.
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Zadanie 14. (0-3)
Dana jest parabola o réwnaniu v = x> +1 i leZzacy na niej punkt 4 o wspélrzednej x réwnej 3.
Wryznacz réwnanie stycznej do tej paraboli w punkecie A .

Zadanie 6. (0-3)
x-1

Funkcja f jest okreslona wzorem f(X)=— ") dla kazdej liczby rzeczywiste) X. Wyznacz
x

réwnanie stycznej do wykresu tej funkeji w punkeie P=(1,0).

Zadanie 12. (0-4)

Funkcja f okreélona jest wzorem f(x)=x" —2x’+1 dla kazdej liczby rzeczywistej x.
Wyznacz rownania tych stycznych do wykresu funkeji f, ktdre sa réwnolegle do prostej
o réwnaniu y =4x.
Zadanie 10. (0-3)
Funkcja f jest okreslona wzorem f(x)=x" dla kazdej liczby rzeczywistej x. Wyznacz
rownanie prostej stycznej do wykresu funkcji f, ktora jest rownolegla do prostej y=4x+7.

Zadanie 8. (0-2)
x* -1

Dana jest funkcja okreslona wzorem f(x)=— Y Oblicz wartos¢ pochodnej tej funkcji dla

x = —/7. Zakoduj cyfre jednosci i dwie poczatkowe cyfry po przecinku rozwiniecia dziesiet-
nego otrzymanego wyniku.
Zadanie 6. (0-2)

-3
Ohblicz wartos¢ pochodnej funkcji f(x) = x: w punkcie x; = —4. Zakoduj trzy pierwsze cyfry po
X

przecinku rozwiniecia dziesietnego wyniku.
1

Zadanie 8. (0-2)

Dana jest funkcja f okreélona wzorem

x—8
X +6

f(x)=
dla kazdej liczby rzeczywistej x. Oblicz wartosé pochodnej tej funkcji w punkcie x=%.
Zadanie 9. (0-2)
2
Funkcja f jest okreslona wzorem f(x)= 1—4 dla kazdej liczby rzeczywiste] x =4 . Oblicz
x_
pochodna funkcji f° w punkcie x=12.
Zadanie 12. (0-3)
Niech P, oznacza pole kola o promieniu 2_1”‘ dla » =1. Oblicz sume wszystkich wyrazow
ciagu (B, ).

Zadanie 14. (0-6) )
Wyznacz rownania wszystkich wspolnych stycznych do paraboli o rownaniu y = sz 1 okregu

o réwnaniu x* + (y + %)2 =2
Zadanie 13. (0-3)

Wykaz, ze funkecja f(x)= 97
x—

2

ma dokladnie jedno ekstremum lokalne i okresl, czy to jest

minimum czy maksimum.



